
Zadaci iz integrala za ve�bu

Stevan Milaxinovi�

Januar 2019

1 Izraqunava�e dvojnog integrala

Izraqunati slede�e integrale

1.
∫∫

D
xy dx dy, D : x = y2, x− y − 2 = 0

2.
∫∫

D
x
y2 dx dy, D : y = x, x = 0, y = 1

3.
∫∫

D
x2

3
√

x3+y3
dx dy, D : y = x, y = 2x, y = 1

4.
∫∫

D
x dx dy, D : x2 + y2 ≤ 2x+ 8

5.
∫∫

D

√
1− y2 dx dy, D : x2 + y2 ≤ 1

6.
∫∫

D
1

(x+y)3 dx dy, D : xy = 4, x+ y = 5, y = x

7.
∫∫

D
x3y2ex

2y4

sin(xy) dx dy, D : (x− 1)2 + y2 ≤ 1

8.
∫∫

D
tan x
ex2y

dx dy, D : x2 + (y − 1)2 ≤ 1

2 Smena promen	ive

Izraqunati slede�e integrale

1.
∫∫

D

√
x2 + y2 dx dy, D : x2 + y2 ≤ 4

2.
∫∫

D
1√

x2+y2
dx dy, D : x2 + y2 ≤ 2x

3.
∫∫

D
(x+ y) dx dy, D : x2 + y2 ≤ 2x

4.
∫∫

D
(x+ y)

√
(x2 + y2)3 dx dy, D : x2 + y2 ≤ x+ y

5.
∫∫

D
y√

(x−1)2+y2
dx dy, D : x2 + y2 ≤ 1

6.
∫∫

D
(1− 4x2 − y2) dx dy, D : 4x2 + y2 ≤ 1, y ≥ 0

7.
∫∫

D
(2x+ y)e2x−y dx dy, D : y + 2x+ 2 = 0, y + 2x− 2 = 0, 2x− y − 2 = 0, 2x− y + 2 = 0

8.
∫∫

D
ln (x2−2xy+y2+1)

2x+3y+2 dx dy, D : y ≤ x ≤ y + 1, 0 ≤ 2x+ 3y ≤ 2

3 Primena dvojnog integrala

1. Izraqunati zapreminu ma�eg tela koje je ograniqeno povrxima S1 : x2 + y2 + z2 ≤ 4x+4y, S2 : z =
√

x2 + y2

2. Izraqunati zapreminu tela koje je ograniqeno povrxima S1 : x2 + y2 − z2 = 1, S2 : 2z = x2 + y2, S3 : z = 0

3. Izraqunati zapreminu tela koje je ograniqeno povrxima S1 : x2 + y2 + z2 = 4, S2 : x2 + x2 = 1 (Ove dve
povrxi ograniqavaju dva tela i svejedno je koju zapreminu od ta dva �emo izraqunati jer se ona druga dobija
oduzima�em prve od zapremine lopte).

4. Izraqunati zapreminu tela koje je ograniqeno povrxima S1 : z =
√
x2 + y2, S2 : (z − 7)2 = x2 + y2 + 7

5. Izraqunati zapreminu tela koje je ograniqeno povrxima S1 : z = 3y2, S2 : z = 1 − x2 − y2, kao i povrxinu
povrxi S2 koja je deo tela.

6. Izraqunati zapreminu i povrxinu tela koje je ograniqeno povrxima S1 : z2 = x2 + y2, S2 : z + x2 + y2 = 0

7. Izraqunati zapreminu i povrxinu tela koje je ograniqeno povrxima S1 : z =
√
x2 + y2, S2 : z = 2− x2 − y2
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