
Prvi kolokvijum iz Matematike 3 11. novembar 2016. godine

1. Ispitati konvergenciju redova:

a) (5 poena)

+∞∑
n=1

√
n

(
1− cos

1

n

)
; b) (5 poena)

+∞∑
n=2

3
√
n ln

n+ 1

n− 1
; v) (5 poena)

+∞∑
n=1

n
√
7n + n7;

2. Ispitati konvergenciju: a) (8 poena)

+∞∑
n=1

(−1)n

(2n+ e)
π
4
; b) (12 poena)

+∞∑
n=1

(−1)n
(√

1 + n2 − n
)p

.

3. a)(20 poena) Na�i radijus konvergencije R reda

+∞∑
n=1

(
n2

n2 + n

)pn2

xn

n2 + n
. Za p = 0 na�i sumu.

b) (20 poena) Ispitati konvergenciju reda

+∞∑
n=1

3n n2p

1 + n
xn.

4. (25 poena) Razviti funkciju f(x) = arctg
4 + x

4− x
u Maklorenov red i ispitati gde va�i razvoj.

Drugi kolokvijum iz Matematike 3 19. januar 2017. godine

1. (25 poena) Razviti funkciju f(x) =

{
5x, |x| 6 π

2
0, π

2 < |x| 6 π
, f(x+2π) = f(x) u Furijeov red i ispitati gde

va�i dobijeni razvoj. Koriste�i dobijeni razvoj izraqunati sumu
∞∑

n=1

1
(2n−1)2 .

2. (20 poena) Izraqunati

∫∫
y√

x2 + y2
ex

2+y2

dxdy,

D

pri qemu je D = {(x, y) : (x− 1)2 + y2 6 1}.

3. (25 poena) Izraqunati zapreminu tela koje ograniqavaju povrxi S1 : z = ey
2

, S2 : y = |x|, α : y = 1 i
β : z = 0.
4. (30 poena) Rexiti jednaqinu y′3 + y′′2 = yy′y′′.

Pismeni ispit iz Matematike 3 8. februar 2017. godine

1. (10 poena) Ispitati konvergenciju reda

+∞∑
n=2

(lnn− ln(n− 1))
p

2n− 1
u zavisnosti od p ∈ R.

2. (20 poena) Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda

+∞∑
n=1

n(n+ 1)

(n− 1)!

(
(2n− 1)!!

n2

)p

xn u zavisnosti

od realnog parametra p i na�i sumu za p = 0.
3. (20 poena) Funkciju f(x) = x2 − (2x3 + 6x) · arctgx+ 4 ln

√
1 + x2 razviti u Maklorenov red i odrediti u

kom intervalu va�i dobijeni razvoj.

4. (20 poena) Telo T je ograniqeno povrxima S1 : z = −
√
x2 + y2, S2 : x2+3y = 0, S3 : x−

√
3y = 0 i S4 : z = 0.

Izraqunati zapreminu tela T i povrxinu dela povrxi S1 koji pripada telu T .

5. (10 poena) Izraqunati

∫∫
D

x2

3
√

x3 + y3
dxdy, gde je D : y = 1, y = x, y = 2x.

6. (20 poena) Neka je L(y) = x2y′′ − 4xy′ + 6y. Rexiti jednaqinu L(y) =
(x− 1)2

x
.

Pismeni ispit iz Matematike 3 24. februar 2017. godine

1. (10 poena) Ispitati konvergenciju reda

+∞∑
n=2

(
(2n)!

(n!)2

)q
1

n+ 1
u zavisnosti od q ∈ R.

2. (15 poena) Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda

+∞∑
n=1

(n+ 1)2

(n− 1)!

(
n2

(2n+ 1)!!

)p

x2n+1, p ∈ R.

3. (13+12 poena) Funkciju f(x) = x · arctg 2 + x

2− x
− ln(x2 + 4) razviti u Maklorenov red i odrediti u kom

intervalu va�i dobijeni razvoj. Koriste�i taj razvoj na�i sumu reda

+∞∑
n=2

(−1)nx2n

3n(n+ 1)(2n+ 1)
.

4. (25 poena) Povrxi x2 + y2 + 8az = 0 i (z − 3a

2
)2 = x2 + y2, za a > 0, ograniqavaju dva tela. Izraqunati

povrxinu i zapreminu tih tela.

5. (13 poena) Izraqunati

∫∫
D

dxdy

(x2 + y2)3
, gde je D = {(x, y)|x2 + y2 +4x > 0, x2 + y2 +8x 6 0, y = x

√
3, y = x}.

6. (12 poena) Rexiti jednaqinu (1− x)7y′′ − 13(1− x)6y′ + 36(1− x)5y + 1 = 0.



Pismeni ispit iz Matematike 3 13 jun 2017. godine

1. (25 poena) Razviti funkciju f(x) =
√
x2 + 3 +

3√
x2 + 3

u Maklorenov red i ispitati gde va�i razvoj, a

zatim koriste�i dobijeni rezultat izraqunati

+∞∑
n=2

(−1)n(2n− 3)!!(n− 1)

18nn!
.

2. Odrediti povrxinu i zapreminu tela ograniqenog povrxima (z − 1)2 = x2 + y2 i x2 + y2 + 4z = 0.

3. Izraqunati

∫∫
D

xy2dxdy, gde je D : 1 6 x2 + y2 6 2x.

4. (25 poena) Neka je L(y) = (1 − x)y′′ + xy′ − y. Prvo rexiti jednaqinu L(y) = 0 ako je poznato da je jedno

�eno partikularno rexe�e polinom, a potom rexiti jednaqinu L(y) =
(x− 1)2

x
.

Pismeni ispit iz Matematike 3 28. jun 2017. godine

1. [25] U zavisnosti od realnog parametra p ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda

+∞∑
n=1

(
3
2
n

)
np.

2. [25] Izraqunati zapreminu tela T koje ograniqavaju povrxi S1 : x2 + y2 = 4, S2 : y2 + (z − 3)2 = 4
i povrxinu dela povrxi S2 koje pripada telu T .

3. [20] Izraqunati

∫∫
D

dxdy

2
√
2x+ 2y + 1

, gde je D oblast odre�ena sa y2 = 2x, x+ y = 4, x+ y = 12.

4. [30] Rexiti jednaqinu cosx(y′′′ + 2y′′ + y′ + 2y) = 2 cosx+ sinx.

Pismeni ispit iz Matematike 3 28 avgust 2017. godine

1. (25 poena) Razviti funkciju f(x) = x(π− |x|), za |x| 6 π; f(x+2π) = f(x) u Furijeov red i ispitati gde

va�i dobijeni razvoj. Koriste�i dobijeni razvoj izraqunati sumu

∞∑
n=1

(−1)n

(2n− 1)3
.

2. (25 poena) Odrediti zapreminu i povrxinu tela koje je ograniqeno povrxima S1 : (z + 1)2 = x2 + y2, i
S2 : 4z = x2 + y2.

3. (20 poena) Izraqunati

∫∫
D

x2

x2 + y2
dxdy, gde je D oblast odre�ena sa y = −1

2x
2, y = x.

4. (5 poena) Jednaqina xy′′ − 2016y′ = 0 ima rexe�e u obliku polinoma. Na�i stepen tog polinoma.
5. (25 poena) Rexiti jednaqinu x4y′′′ + 7x3 y′′ + 14x2y′ + 10xy = 136x sin2(lnx).

Pismeni ispit iz Matematike 3 12 septembar 2017. godine

1. Ispitati konvergenciju: a) (5 poena)

+∞∑
n=1

(−1)n

3
√
(2n+ π)e

; b) (10 poena)

+∞∑
n=1

(−1)n(√
1 + n2 − n

)p .
2. (20 poena) Razviti funkciju f(x) =

{
5x2, |x| 6 π

2
0, π

2 < |x| 6 π
, f(x + 2π) = f(x) u Furijeov red i ispitati

gde va�i dobijeni razvoj. Koriste�i dobijeni razvoj izraqunati sumu
∞∑

n=1

1
n2 .

3. (20 poena) Telo T je ograniqeno povrxima S1 : z = −
√
x2 + y2, S2 : x2−3y = 0, S3 : x+

√
3y = 0 i S4 : z = 0.

Izraqunati zapreminu tela T i povrxinu dela povrxi S1 koji pripada telu T .

4. (20 poena) Izraqunati

∫∫
D

x2

3
√

x3 + y3
dxdy, gde je D : x = 1, y = x, 2y = x.

5. (25 poena) Rexiti jednaqinu y′′ − 2y′ + (2a− a2)y = (x− 4)e2x.


